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Lycée militaire de Saint-Cyr                   Exercices de géométrie analytique        Term             

           

Dans tous les exercices (sauf indication contraire), on se placera dans le repère orthonormé 

(𝑂 ; 𝑖, 𝑗 , �⃗⃗�) de l’espace. 

Exercice 1  
On définit les points 𝐴(4 ; 1 ; 5), 𝐵(7 ; −1 ; 10) et 𝐶(8 ; 0 ; 8). 
1. Montrer que les points A, B et C définissent un plan. 

2. Déterminer les coordonnées d’un vecteur �⃗⃗� normal au plan (ABC). 

3. Déterminer la distance du point 𝐷(10 ; 3 ;  −7) au plan (ABC). 

Exercice 2  
On définit les points 𝐴(3 ; −2 ; 2), 𝐵(6 ;  1 ; 5) et 𝐶(6 ; −2 ; −1).  
1. Montrer que le triangle ABC est un triangle rectangle. 

2. Soit 𝐷(0 ; 4 ; −1). Montrer que la droite (AD) est perpendiculaire au plan (ABC). 

3. Calculer le volume du tétraèdre ABDC. 

4. Montrer que l’angle 𝐵𝐷�̂� a pour mesure 
𝜋

4
 rad. 

5. Calculer l’aire du triangle BDC. 

6. En déduire la distance du point A au plan (BDC). 

Exercice 3 D’après BAC 
 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

Dans tout l’exercice, l’espace sera rapporté au repère orthonormé (𝐷 ;  𝐷𝐴⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗⃗, 𝐷𝐶⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗⃗ , 𝐷𝐻⃗⃗⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ). On note K le 

point de coordonnées (
2

3
 ;

2

3
;

2

3
). 

Partie A 

1. Montrer que les droites (EK) et (DF) sont orthogonales. 

2. Calculer la distance EK. 

Partie B 
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1. Montrer que, pour tout réel 𝑚 de l’intervalle [0 ; 1], le volume du tétraèdre EMFD, en unité de 

volume, est égal à 
1

6
. 

2. Montrer que le vecteur normal �⃗⃗� (
−1+𝑚

1
−𝑚

) est un vecteur normal au plan (MFD). 

 

 

 

 

 

Exercice 4 D’après BAC 

      2.     Démontrer que le triangle MIJ est isocèle en M. 

      3.     Le but de cette question est de déterminer la position du point M sur le segment [CE] pour       

 laquelle la mesure de l’angle 𝐼𝑀𝐽̂  est maximale. On désigne par 𝜃 la mesure de cet angle.  

 On admet que la mesure de 𝜃 ∈ [0 ;  𝜋] et que la mesure 𝜃 est maximale lorsque le sin (
𝜃

2
) 

 est maximal.  

              a. Démontrer que la mesure 𝜃 est maximale lorsque la longueur IM est minimale. 

              b. Etudier les variations de la fonction 𝑓 ∶ 𝑡 ⟼ 3𝑡2 − 𝑡 +
1

4
 sur [0 ; 1]. 

              c. En déduire qu’il existe une unique position 𝑀0 du point M sur le segment [EC] telle que 

     la mesure de l’angle 𝐼𝑀𝐽̂  soit maximale. 

 

Exercice 5 D’après BAC métropole 2022 
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Exercice 6 D’après BAC 
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