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Ce chapitre est constitué d’une part de rappels de Seconde (les exemples y seront donc limités et les propriétés ne 

seront par re-démontrées) et d’autre part d’exercices de géométrie non analytique. Son objectif est de continuer à 

se (re-)familiariser avec la notion de vecteur. 

I Rappels 

1.1 Translations et vecteurs 

 

 

 

Remarque ABM’M est alors un parallélogramme. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Attention à l’ordre des lettres ! 

On peut aussi définir un vecteur de la façon suivante : 

 

 

 

 

 

 

 

1.2 Somme de vecteurs 

 

 

 

 

Définition Translation 
Soient A et B deux points du plan. 
On appelle translation qui transforme A en B la transformation qui à tout point M du plan associe l’unique point 
M’ tel que [AM’] et [BM] ont même milieu. 

 

Définition Vecteur 

On appelle vecteur 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ le bipoint associé à la translation qui transforme A en B.  
A est appelé origine du vecteur, B est appelé extrémité du vecteur. 

La translation qui transforme A en B sera appelée translation du vecteur 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗. 
 

 

Définition Direction, sens et norme 
Un vecteur �⃗�  non nul est déterminé par : 

• sa direction ; 

• son sens ; 

• et sa longueur, appelée norme du vecteur, notée ‖�⃗� ‖. 

On alors : 
Deux vecteurs sont égaux si et seulement ils ont même direction, le même sens et la même norme. 

 

Définition Somme de deux vecteurs 
La somme de deux vecteurs �⃗�  et 𝑣  est le vecteur associé à la translation résultat de l’enchaînement (on dit aussi 
la composition) des deux translations de vecteur �⃗�  et de vecteur 𝑣 .    
 

 

Propriété Relation de Chasles 

Pour tous points A, B et C, on a : 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. 
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Définition Vecteurs égaux et parallélogramme 
Deux vecteurs sont dits égaux s’il sont associés à une même translation, ce qui revient à dire : 

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗ ⟺ 𝐴𝐵𝐷𝐶 𝑝𝑎𝑟𝑎𝑙𝑙é𝑙𝑜𝑔𝑟𝑎𝑚𝑚𝑒 
. 
. 
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Conséquences On a 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗  et 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = −𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ ou 𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ = −𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

 

 

 

 

1.3 Produit d’un vecteur par un réel 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Propriété Règle du parallélogramme 

Pour tous points A, B, C et D on a : 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ ⟺ 𝐴𝐵𝐷𝐶 𝑝𝑎𝑟𝑎𝑙𝑙é𝑙𝑜𝑔𝑟𝑎𝑚𝑚𝑒. 
 
 
 

 
 

 

Propriété Milieu d’un segment 
Soient A et B deux points distincts et I un point du plan. Alors : 

𝐼 𝑚𝑖𝑙𝑖𝑒𝑢 𝑑𝑒 [𝐴𝐵] ⟺ 𝐼𝐴⃗⃗ ⃗⃗ + 𝐼𝐵⃗⃗ ⃗⃗  = 0⃗ ⟺ 𝐼𝐴⃗⃗ ⃗⃗ = 𝐵𝐼⃗⃗ ⃗⃗  . 

 

 

 𝑣  

 
 

 
 

 

Définition Produit d’un vecteur par un réel 
Soit 𝑘 un réel non nul et �⃗�  un vecteur non nul. Alors le vecteur 𝑘�⃗�  est un vecteur dont : 

• la direction est celle de �⃗�  ; 

• le sens est celui de �⃗�  si 𝑘 > 0, le sens opposé de celui de �⃗�  si 𝑘 < 0 ; 

• la norme est |𝑘|‖�⃗� ‖. 

 

 

  

 
 

 
 

 

Propriété Distributivité 
Pour tous vecteurs �⃗�  et 𝑣  et pour tous nombres réels 𝑘 et 𝑘′ : 𝑘(�⃗� + 𝑣 ) = 𝑘�⃗� + 𝑘𝑣  et 𝑘�⃗� + 𝑘′�⃗� = (𝑘 + 𝑘′)�⃗� . 

 

 

  

 
 

 
 

Propriété Milieu d’un segment 
Soient A et B deux points distincts et I un point du plan. Alors :  

𝐼 𝑚𝑖𝑙𝑖𝑒𝑢 𝑑𝑒 [𝐴𝐵] ⟺ 𝐴𝐼⃗⃗⃗⃗ =
1

2
𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

 

 

 

  

Définition Vecteur nul, vecteurs opposés 

(i) On appelle vecteur nul, noté 0⃗ , tout vecteur dont son origine et son extrémité sont confondus. La translation 
associée laisse tous les points invariants. 

(ii) On appelle vecteurs opposés tous vecteurs �⃗�  et 𝑣  tels que �⃗� + 𝑣 = 0⃗ . On peut noter �⃗� = −𝑣  ou 𝑣 = −�⃗� .  

 

 

 𝑣  
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1.4 Coordonnées d’un vecteur 

 

 

 

 

 

                                           
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1.5 Colinéarité 

 

 

Remarque Le vecteur nul est colinéaire à tout vecteur �⃗�  car 0�⃗� = 0⃗ . 

Condition de colinéarité Deux vecteurs �⃗� (
𝑥
𝑦) et 𝑣 (

𝑥′
𝑦′

) sont colinéaires si, et seulement si 

𝑥𝑦′ − 𝑥′𝑦 = 0 . 

 

 

 

Définition Le plan est muni d’un repère (0; 𝑖 , 𝑗 ). Soit �⃗�  un vecteur. 

On appelle coordonnées du vecteur �⃗�  les coordonnées du point 𝑀(𝑥; 𝑦) dans le repère (0; 𝑖 , 𝑗 ) tel que 𝑂𝑀⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  = �⃗� . 

On note �⃗� (
𝑥
𝑦) (ou �⃗� (𝑥; 𝑦)). 

 

 

Propriété Le plan est muni d’un repère (0; 𝑖 , 𝑗 ). Soit  𝐴(𝑥𝐴; 𝑦𝐴) et 𝐵(𝑥𝐵; 𝑦𝐵) deux points du plan. 

Les coordonnées du vecteur 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ dans le repère (0; 𝑖 , 𝑗 ) sont 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ (
𝑥𝐵 − 𝑥𝐴

𝑦𝐵 − 𝑦𝐴
). 

 

 

Propriété Coordonnées du milieu d’un segment 
Le plan est muni d’un repère (0; 𝑖 , 𝑗 ). Soit  𝐴(𝑥𝐴; 𝑦𝐴) et 𝐵(𝑥𝐵; 𝑦𝐵) deux points du plan. 
Les coordonnées du milieu I du segment [AB] sont :  

𝑥𝐼 =
𝑥𝐴+𝑥𝐵

2
 et 𝑦𝐼 =

𝑦𝐴+𝑦𝐵

2
. 

 
 

 Définition Norme d’un vecteur  
Le plan est muni d’un repère (0; 𝑖 , 𝑗 ). Soit  𝐴(𝑥𝐴; 𝑦𝐴) et 𝐵(𝑥𝐵; 𝑦𝐵) deux points du plan. 

La norme du vecteur 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ est le nombre ‖𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗‖ = 𝐴𝐵. C’est la distance entre l’origine et l’extrémité du vecteur :  

‖𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗‖ = √(𝑥𝐵 − 𝑥𝐴)2 + (𝑦𝐵 − 𝑦𝐴)2 . 

 

 

 

Propriété Soient A, B,C et D quatre points du plan. Alors : 

(i) (𝐴𝐵) ∥ (𝐶𝐷) ⟺ 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ et 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗ sont colinéaires. 

(ii) A,B et C alignés ⟺ 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ et 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ sont colinéaires. 
 

 

Définition Deux vecteurs �⃗�  et 𝑣  sont dits colinéaires s’il existe un nombre réel 𝑘 tel que �⃗� = 𝑘𝑣  ou 𝑣 = 𝑘�⃗� . 
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II Exercices 

La plupart des exercices suivant peuvent se faire sans utiliser de vecteurs, cependant on devra essayer de passer 

systématiquement par les vecteurs. 

Exercice 1 

 

Exercice 2 

 

Exercice 3 

 

Exercice 4 

 

             

Exercice 5 

 

 Exercice 6 

 

Exercice 7 
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